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Instrucoes

¢ Confira que hd 5 questoes no caderno de prova.

) Nao é permitido qualquer tipo de consulta.

& Todos os aparelhos eletronicos deverao permanecer desligados durante a prova.
¢ Leia atentamente o enunciado das questoes antes de tentar soluciona-las.

& A interpretacao da questao faz parte do processo de avaliagao.

{ As respostas somente serao aceitas com justificativas.

{ Nao sera permitida a saida durante a prova, exceto se entregue em definitivo.

Questoes
1. (a) (1,0 ponto) Descreva o conjunto de pontos z no plano complexo que satisfazem a equagao
|z — 2| = Re(2).
(b) (1,0 ponto) Use a férmula de De Moivre para calcular a seguinte poténcia: (1 +14+/3)°.
)

2. (a) (1,0 ponto) Determine a forma algébrica das trés raizes cibicas da unidade.

(b) (0,5 ponto) Seja w a raiz cubica da unidade correspondente a k = 1. Qual é a relagao
entre w e w??

(c) (0,2 ponto) Por um célculo direto, comprove que 1+ w + w? = 0.

(d) (0,3 ponto) Use o fato que w?® = 1 e conclua, fatorando, o mesmo resultado do item (c).
3. (a) (1,0 ponto) Esboce, no plano complexo, o gréfico da equagao |[Re(1+iz)| = 3.
(b) (1,0 ponto) Determine a imagem da reta y = 1 sob a transformagiao complexa w = 22,
4. (a) (1,0 ponto) Sejam a € C* e f(z) = |z|>. Mostre que ndo existe o limite
G~ )
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(b) (0,5 ponto) Mostre que f'(0) = 0.
(c) (0,5 ponto

5. (a)
(b)

) A funcdo f é analitica em z = 07 Justifique!
(0,5 ponto) A fungao g(z) = z é derivavel? [Dica: Use as equagbes de Cauchy-Riemann
(1,0 ponto) Seja f = (u,v) a funcao inteira que satisfaz

f(0)=1 e wv(z)=[ycosy+ (x —1)seny|e”.
Mostre que f(z) = (z — 1)exp z + 2.

(c) (0,5 ponto) A equagao cos z = isen z admite solu¢ao em C? Justifique!




